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Die Losungen werden nicht abgegeben, nicht korrigiert und nicht von mir vorgerechnet,
sondern in den Ubungen gemeinsam erarbeitet. Dies erfordert eine vorherige intensive
Beschiftigung mit den Aufgaben und davon hingt auch die Zulassung zur Modulpriifung
ab.

1. Man bestimme alle Mobiustransformationen, welche die Halbebene Im z > 0
auf sich abbilden.

2. Es sei f meromorph im Gebiet D und S : C — C eine Kugeldrehung. Man
zeige ohne (aufwendige) Rechnung (S o f)# = f# (sphirische Ableitung).

3. Essel f(z2) = Z anz" eine ganze Funktion mit |f(2)] < AePl*l. Man zeige:

n=0

=, nl
a. d(w) = Z T st in |w| > B holomorph; fiir f(z) = sinz ist ® zu

wn+1
n=0
berechnen;
1
b. f(z) = —/ O (w)e™ dw;
2mi |w|=B+e

c. ®(w) = [ e f(x)dr in Rew > B und ®(w) = [ e f(ze)e” du
. 0 o log | f(re®)| . , it
in Re (¢"w) > h(#) = limsup —————; die Menge {w : Re (e"w) > h(0)}
r—00 r

ist fir festes # und h(f) € R zu skizzieren.

4. (fortgesetzt) f heiffit Boreltransformierte von ®. Man berechne f und h(9)
fir ®(w) = Z o (cx # 0, ay paarweise verschieden) und skizziere die
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Menge {w : Re (e?w) < h(0) fiir 0 < 0 < 27} (2.B. ap = 2™/ 1 <k < 4).

5. Die nichtkonstanten holomorphen Funktionen f : 1D — D mit |f(2)| — 1 fiir
|z| = 1 (d.h. f(z) — ID fiir z — 9D) sind die Blaschkeprodukte

B(z) = ewH — (lax] < 1, @ € R). Man zeige, dass die nicht-
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konstanten holomorphen Funktionen f : H = {z : Imz > 0} — H mit

f(z) — OH = RU {oo} fiir = — OH rationale Funktionen sind, genauer die

Form f(z) = coz — Z

k=1

Ck

mit ¢, >0, > ¢ > 0 und &, € R haben.
2= Gk k=0

. . S .
Hinweise: |a,| < AePTr~"; Stirlingsche Formel; ¢ f(e?2) = 3 (D0, 27 T(2) =
n=0

bildet H auf D ab und ﬁbel‘fﬁhrtf:H—>HianTOfOT_1 :D— D.

1 — 2z

1+ 2z



