
Hilbertscher Nullstellensatz und Abschl�uss-Satz

Aufgabe 1. Sei I = 〈x2 + y2− 1, y− 1〉. Finden Sie ein Polynom f ∈ I(V(I)), so dass
f /∈ I ist. Zeigen Sie mit einer geraden Berechnung, dass m > 1 existiert, so dass fm ∈ I
gilt.

Aufgabe 2. Konstruieren Sie zwei Ideale I1, I2 in R[x], so dass I1 nicht in I2 liegt, I2

nicht in I1 liegt und V(I1) = V(I2) gilt.

Aufgabe 3. Zeigen Sie mit einem Beispiel, dass der Hilbertsche Nullstellensatz nicht
f�ur Ideale �uber R gilt.

Aufgabe 4. Sei I = 〈f1, f2〉 = 〈x2 + 1, y2 + z2 − 1〉 ein Ideal in k[x, y, z]. Berechnen
Sie V(I) und V(I1) f�ur k = C und f�ur k = R. Zeigen Sie, dass der Abschl�uss-Satz nicht
f�ur Ideale �uber R gilt.
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