
Algebraische Unabh�angigkeit
Satz. Sei V ⊆ kn eine algebraische Menge. Dann ist die Dimension von V gleich

maximales r, so dass Koordinaten-Funktionen [xi1 ], . . . [xir ] in dem Koordinaten-Ring k[V ]
existieren, die algebraisch unabh�angig sind.

Aufgabe 1. Sei I = 〈zx− x2, zy − xy〉 ⊆ k[x, y, z] ein Ideal.
(a) Beweisen Sie, dass die Koordinaten-Funktionen [x] und [y] algebraisch unabh�angig

in dem Koordinaten-Ring k[V(I)] sind.
(b) Sei k = C. Berechnen Sie die Dimension von V(I) auf zwei unterschiedliche

Weisen.

Aufgabe 2. Sei G die Rotations-Gruppe eines Ikosaeders.
(a) Beweisen Sie, dass |G| = 60 ist.
(b) Beweisen Sie, dass G ∼= A5 ist.
(c) Finden Sie zwei algebraisch unabh�angige Invarianten in dem Invarianten-Ring

k[x, y, z]G.
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